Trekantens medianer
Nicolaj Strands

Side-9 saetningen er i dette nummer hentet fra plangeometrien. Der er tale om et
overraskende resultat vedrgrende medianerne i en trekant.

Side 9-seetningen. FEn Trekants medianer skerer hinanden i et punkt og deler
herved trekanten op i 6 mindre trekanter. Centrerne for disse trekanters omskrev-
ne cirkler ligger pa en cirkel.

Beuvis. Vi betegner midtpunkterne af trekantens sider D, E og F' og medianernes
skaeringspunkt med G. Lad desuden Oy, Oy, O3, Oy, O5 og Og veere centrer for
de omskrevne cirkler for ADBG, ABFG, AFAG, ANAEG, AECG og ACDG (se

figuren).



Linjen O30, er midtnormal til AG da |O3A| = |O3G| og |O4A| = |O4G|. Pa
samme made er OgO; midtnormal til GD. De er altsa begge vinkelret pa AD og
deres indbyrdes afstand er %|AD|. Tilsvarende er O;05 og 0405 vinkelrette pa
BE med indbyrdes afstand 3|BE).

Lad K vere skaringspunktet mellem linjerne 0105 og O304 og L skeerings-
punktet mellem 0405 og O,0¢. Betragt parallelogrammet KO,LO;. En hgjde
i parallelogrammet er afstanden mellem de parallelle linjer O304 og O10g, dvs.
den er £|AD|, sa parallelogrammets areal er

1

Den anden hgjde i parallelogrammet er afstanden mellem de parallelle linjer KO,
og LO4 som er %|BE| Parallelogrammets areal er altsa ogsa

Altsa er
|AD||KO4| = |BE||KO,|
eller
KO\ _ |AD| "
|[KO4|  |BE|
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Vi ser nu pa AK0O,03. Vi har
KO;1 BG, 0,031 FG, KOs;l1AG,

hvoraf
/KO;03 = /BGF og /K0O30,=/FGA. (2)

Sa far vi i AKOQOg at

0 KO3 = 180° — LK 0303 — KO30,
= 180° — ZBGF — ZFGA
= 180° — ZLBGA = ZDGB.

En linje gennem C parallel med BG skarer AG i M. Sa er
LMCG = ZBGF = LZK0Oy03 0gZMGC = LFGA = ZKO30,
hvor vi har brugt (2). Dermed er AK 0,03 og AMCG ensvinklede sa

|[KOo|  [MC|

Nu er AMCD og AGBD kongruente fordi de er ensvinklede og |C'D| = |BD|.
Sa er 5 5
|IMG| =2|GD| = §|AD\ og |MC|=|GB|= g\BE|

Dette giver sammen med (3) og (1) at

KOs _|MG| _|AD| _ |KO,|
KOy ~ [MC| ~ [BE| ~ [KOi

eller
[KO||[KO4| = |[KOs]|[KO,|.

Dette medforer ifglge korde-sekantsetningen at punkterne Oy, O, O3 og Oy ligger
pa en cirkel. Pa samme made ligger Oy, O3, O4 0g Os pa en cirkel og Oz, Oy, Os
og Og ligger pa en cirkel. Da cirklerne to og to har tre punkter til faelles ma de
vaere sammenfaldende. O
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